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wobei jetzt die Blitter & aulerhalb der Klammern als Skalare zu be-
trachten sind.

Daher ist die Gl. (51) vollig mit GL (53) dquivalent.

Jede Tangentialebene an die Flache E{UBC} & = o schneidet somit die
drei Kernflichen xWx =0, x Bx=0 und x € x = o in drei Kegelschnitten,
von denen nach 5. 85/86 jeder apolar ist zu der harmonischen Kurve, welche
zut den belden anderen gehird.,

Es bildet dieser bisher offenbar nicht beachtete Saiz ein zweites rdum-
liches Gegenstiick zur harmonischen Kurve v, Staudts in der ebenen Geo-
metrie. Insbesondere fiir € =8B findet man zugleich als Deutung der
Fliche £{ AB"}£=0:,, Jede Tangentencbene an diese Fliche schneidet
die Quadriken 2 Wx =0 und xBx = 0 in 2 Kegelschnitten, welche bei
ebener Betrachtung zu einander apolar sind", da ja nunmehr {ﬁ B E}
in { A BT} iibergeht.

4. Zu wier unabhiingigen Quadriken gehéirt endlich noch die skalare
Invariante { B €D } und im Falle ihres Verschwindens wird z. B.

(56) {MBEB}=};mei~{iatm}el=;{ﬂﬂ}ﬁi.{ﬁm}ﬁl
=${EIE'§£}EE*1‘I¢‘= o.
Dies bedeutet aber nach 8. 82, GL. (20):

Die hierdurch einander zugeordneten Paare reziproker Polarsysteme,
bzw, Kerngebilde, sind zu einander apolar.
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Uber eine Fragestellung von Gaier und Meyer-Kinig.
Von Paur Erpds in Birmingham

Diese Note kniipft an eine frithere Arbeit von Gaier und Meyer-
Kénig [1] in dieser Zeitschrift an. Die Verfasser betrachten dort
hauptsichlich Potenzreihen von der Form

{ (@) = § a,#, regulir und nicht beschrénkt in |z| <1
n=0

(globale Voraussetzung), und untersuchen das Problem, zusammen
mit gewissen Angaben iiber die Koeffizienten von f(z) Aussagen zu
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machen iiber die Existenz und Lage einzelner , Singularititen' von f(z)
auf | z | = 1 (lokale Aussagen). Der hierbei verwendete Singularititen-
begriff unterscheidet sich vom gewdhnlichen und driickt, grob gespro-
chen, lokale Unbeschrinktheit von f{z) in der Nihe von |z | = 1 aus.
Priizise gesagt heiBt der Punkt z, = ¢*P reguldrer Endpunkt fiir f(2),
wenn f(z) fiir ein > o im Sektor g, —e < argz < gy + 8, 0< |2| <1
beschrinkt ist; andernfalls heilbt z; singuldrer Endpunkt fiir f(z).

Bei Zugrundelegung dieses Singularititenbegrifis lassen sich nun
manche fiir den gewthnlichen Singularititenbegriff geltende Sitze fiir
Potenzrethen ibertragen (2. B. der Satz von Vivanti-Pringsheim
oder der Hadamardsche Liickensatz), andere Sitze dagegen nicht
(z. B. der Satz von Pélya-Carlson). Ungelist war bisher noch die
Frage, ob eine Ubertragung des bekannten Liickensatzes von Fabry
miglich ist oder nicht. Im folgenden soll diese Frage in negativem
Sinne beantwortet werden. Wir beweisen niimlich den i

Satz. Es gibt eine Potenzrethe f(z) = ivzz,‘z"# vom Konvergenzradis 1
mit k=1
{1} Ry — My —=00 (k—=00), ay=o0 und Ea* = 00
h=1
devart, dafi alle Punkte = 4 1 auf | 2| = 1 reguldre Endpunkie fiir [(z)
stnd.,
Beweis. Es bezeichne

iy =14+ Pr g amte (B=12....),

wobei g die k-te Primzahl bedeutet, wihrend {#, } eine weiter unten
festgelegte Folge hinreichend stark und monoton gegen Unendlich
wachsender natiirlicher Zahlen ist. Dann hat bei geeigneter Wahl
von {#} die Funktion

_ NP R ()
(2) Fifl= 2 Wimy+ 1)

alle im Satz behaupteten Eigenschaften.
Die Eigenschaften (1) sind ndmlich offensichtlich erfiillt, sobald
nur { m;} so gewdhlt ist, dal

(3) My 1 Priy — 2 by =00 (k> 00)

gilt. Es ist also noch nachzupriifen, dab bei geeigneter Wahl von {m, }

jeder Punkt # & 1 auf |z | = 1 regulirer Endpunkt von (2) ist.
Dazu bemerken wir, dal ein Abschnitt b(s) =1+ 24+ 24 -+ +

der geometrischen Reihe in der Nihe von 2 = 1 wie folgt abgeschitzt
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werden kann. Es gilt

[3"“—1

4@ ===

2 'y T !
= 13—11‘5 n , sobald |z- I|=2/)n und jz]=1
ist, also gewil fir alle 2 = »#% mit r= 1 und |p| > r;'}fn_ mit einer
absoluten Konstanten ¢ > o. Daher haben wir fiir fi(z) die Ab-
schitzung

|fale) | = [T+ () £ (PP 4o oo (B[S Vg (2= 26'9),

sofern ¥ < 1 und | pyp— a- 2% | = ¢f}my, also

q, = l’l;’.’-’-’- —°__ fiir jede ganze Zahl a

k il
gilt.

Nun bezeichnen wir filr ein weiterhin festgehaltenes & = o die Menge
der z=re® mit o <r < 1, | | < d mit My, und betrachten aunf Mj
zwei Polynome f; (2), fi{z), fir die pp < $; < 168 gilt. Fiir & = &, (4)
und ein z £ My sind dann

[fele) | = Vomg, | file) | = Vo gleichzeitig unmiglich.
Sonst wire nimlich nach oben notwendig

&

ar2m € Irz::
; ol o, o
(4) bhala

B |= PV,
fiir gewisse ganze Zahlen ¢ und & Dabei kommen fiir ¢ und & ganz-
zahlige Vielfache von py bzw. ¢; nicht in Frage, sobald ¢fp, |/'m, < o

ist, also fiir k > ky(8). Also wiirde (4) gelten fiir gewisse ganze Zah-
len a, b, die nicht Vielfache von pg, #; sind. Dann wiire aber

zm anlapy—bp,)

p:T% - iy

= ﬂ':n_b'zx = ¢ €

Pa Py PR

die linke Ungleichung gilt, weil ap; — bp, <+ o0 ist (sonst widre ja z. B. §,
Teiler von a). Also wiirde gelten

b8 4 F 4
. 5=

eine Ungleichung, die durch hinreichend schnelles Wachstum von {my, }

zerstort werden kann.
Die Folge {m,} sei jetzt so bestimmt, daB (3) gilt und ferner

Vo, o
= .Zﬂtmﬁ:} G,
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dalBl hingegen (5) falsch ist fiir alle k=1, 2,... . Fiirein 2z € Mg ld0t
sich dann f(z) wie folgt zerlegen

f&) =) + (),

wobei /Y (z) die Terme f, (z) enthalten soll, fiir die | f(2) | = }my ist,
wihrend f*(z} alle anderen Terme enthilt. (Die Zerlegung von f(z)
hingt also von z ab.) Dann ist

16| Y g =C

(die Summe ist iiber gewisse & zu erstrecken), und weiter wegen
[ fle) [Emp+1 (J2]= 1)

26| =Y 5

wobei diese Summe iiber gewisse Werte k; von & zu erstrecken ist, fiir
die jedenfalls gilt

(7) Prgyy = Bty (1> 140(d)).
Wendet man hier den Primzahlsatz an

ﬁ <n(x) < % ;
+
R > 2k (>4(9),

und daher ist | /®(z) | = K (4) fiir alle 2 € M. Das bedeutet, daB jeder
Punkt # = &% mit | ¢ | > 4 reguliirer Endpunkt von (2) ist.

so ergibt sich s ({Bx) = = = (x) von einer Stelle an, also folgt aus (7)
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